Zkouska z logiky, 23. 1. 2008

Jméno / prezdivka:

(1) Je formule (p A —p) V g splnitelnd? Jestli ne, pro¢. Jestli ano, napiste
néjaké splnujici ohodnoceni.

(2) Napiste tabulku pravdivostnich hodnot formule

p—[lg—=-r)A(~g—r)].

(3) Pievedte formuli z tlohy (2) do DNF.

(4) Pievedte formuli —Va[A(z) V VyB(y)] do prenexni formy.



(5) Je formule Yz P(z) vV JxP(x) logicky platna? Jestli ano, pro¢? Jestli ne,
najdéte strukturu, kde neplati.

(6) Podtrhnéte viechny volné vyskyty proménnych ve formuli

r<0—-Vrdz(z<zAz<y).

(7) L = {R(z,y)}. Napiste L-sentenci ¢ takovou, ze kazda L-struktura
M = (M, RM) splituje ¢ pravé kdyz: "RM je relace ekvivalence na nosici
M.”

(8) Je pravdivé tvrzeni: "Ma-li ¢ jen nekonectné modely, pak —) ma jen
koneéné modely?” Jestli ano, pro¢. Jestli ne, dejte piiklad ¢ pro niz tvrzeni
neplati.



(9) L = {0,1,+,-,<}. Jsou L-struktury Z a R (celd cisla a redlnd cisla
pii obvyklé interpretaci symbolu z L) elementarné ekvivalentni? Jestli ano,
proc. Jestli ne, napiste L-sentenci pravdivou v Z ale ne v R.

(10) Existuje L-sentence (libovolné L), kterda ma libovolné velky konecny

model ale nema nekonecny model? Jestli ano, dejte piiklad. Jestli ne, proc.

(11) Najdéte otevienou formuli ¢(z,y), kterd je v (Q, <) ekvivalentni for-

muli -3z(x < 2 Az <vy).

(12) L = {z oy,=}. Napiste L-sentenci v takovou, ze ¢ plati v R, je-li
funkéni symbol o interpretovan scitanim, ale ne je-li interpretovan ndsobenim.



(13) ZAkrouzkujte ta usporadéni, kterd jsou dobra:

(N.<), (Z,<), (Q<), Q<)

(Q=° jsou nezapornd racionalni ¢isla).

(14) Dejte piiklad tif nekoneénych mnozin navzdjem ruznych mohutnosti.

(15) Zformulujte (presné!) Zornovo lemma.



