Zakladni imluvy a oznaceni

(i)
(i)

(i)

(vi)

N je mnozina prirozenyjch ¢isel (mezi néz nezahrnujeme nulu).

R je mnozina redlnyjch ¢isel, RT™ = (0,00), R™*™ je mnozina m X n-matic realnych
cisel, R™ = R™ 1!, Je-li M € R™*" pak pifslusna transponovand matice je oznacena
symbolem M7T (M7T e R™™).

Je-li —o00 < a < b < o0, pak [a, b] znacl uzavreny interval {t eR:a <t < b} a (a,b)
je otevreny interval {t eR:a < t < b}. Piislusné polouzaviené (resp. polooteviené
intervaly znacime [a,b) a (a,b]. Ve vSech téchto piipadech nazyvdme body a, b
krajni body intervalu. V pripadé a = b€ R tikdme, zZe interval [a,b] degeneruje na

jednobodovou mnozinu a piseme [a,b] = [a]. Budeme téz uzivat obvyklé znaceni I°
pro vnitiek intervalu 1. Je-li I interval (uzavieny resp. otevieny resp. polootevieny)
s krajnimi body a, b znaé¢ime symbolem |I| = |b — a| jeho délku (|[a]| = 0).

Pro A€R znac¢ime AT = max(A,0) a A~ = max(—A,0). (Pfipomenme, ze plati
AT+ A~ =|Ala A" — A~ = A pro kazdé AeR.)

Koneény systém bodu D = {ag, a1, ..., a,,} intervalu [a, b] nazveme délenim inter-
valu [a, b], jestlize plati a = ap < @y < -+ < a,, = b. Mnozinu véech déleni intervalu
la, b] znac¢ime 2]a,b]. Je-li D € 2]a, b, pak jeho elementy zpravidla zna¢ime «;. Pro
dané déleni D = {ag, a1, ...,y }, znacime v(D)=m a
|ID|=max (o —_1).
1=1,2,...,v(d)

Bude-li to vyhodné, budeme téz déleni D intervalu [a, b] chépat jako systém podin-
tervalu {I;;7 =1,2,...,v(D)} takovych, ze plati

v(D)

U Iy = [a,b], pricemz [JN I =0 jakmile j # k.

j=1
Jestlize déleni D’ a D" € 9[a, b] jsou takova, ze viechny elementy z D’ jsou obsazeny
v D", tikdme, ze D" je zjemnéni déleni D' a znacime D' C D".

Dvojici (D, €) € 2[a, b] x R*P) nazveme rozsirenym délenim intervalu [a, b], jestlize
plati

a1 <& <o provsechnai=12 ... v(D).

Mnozinu vsech rozsitenych déleni intervalu [a, b] znacime 2 [a, b|.
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v UMLUVY A OZNACENT{

(vii) Pro libovolné funkce f:[a,b] — R a g:[a,b] — R a redlné ¢islo A souctem f + g
funkei f a g rozumime funkei (f +g)(t) = f(t)+g(t), t € [a,b], a ndsobek A f funkce
f cislem A je funkce (Af)(t) = Af(t), t € [a,b]. (Zapis f:]a,b] — R znamend, ze
funkce f je definovédna pro kazdé x € [a,b] a kazda jeji hodnota f(x) je (konecné)
realné cislo.

(viii) Pro libovolnou funkci f:[a,b] — R znacime

IfII = sup [f(2)].
t € [a,b]
(Neni-li funkce f ohrani¢end na intervalu [a, b], pak je ovsem || f|| = o0.)

(ix) Cla,b] je prostor redlnych funkei spojitych na intervalu [a, b] a zobrazeni
feCla,b] — || 1]

definuje normu na Cla, b).

(x) L'[a,d] je prostor realnych funkei integrovatelnych (ve smyslu Lebesgueové) na in-
tervalu [a,b] (s rovnosti f = g€ L'[a,b] <= f(x) = g(z) s.v. na [a,b] ) a zobrazen{

b
feLiad] — Ifl = [ 1f)] de
definuje normu na LL![a, b].

(xi) Pro danou mnozinu M C R symbolem x,; znacime jeji charakteristickou funkci, tj.
funkci R — {0, 1} definovanou predpisem :

0 1 pro te€ M,
Xty = 0 pro t¢ M.

(xii) Jestlize f:[a,b] — R, t€[a,b) a s€ (a,b] a jestlize existuji konecné jednostranné
limity lim, ., f(7) a lim, ., f(7), pak zna¢ime

f+) = lm f(), f(s=) = lm f(7),
ATF(t) = F(t4) — F(B), AF() = () — f(5-),
Af(x) = f(+) = flz=) pro v (a,b)

Déle, budeme uzivat nasledujici tmluvu:
fla=) = fla), f(b+)=f(b), A f(a)=ATf(b)=0.

(xiii) Je-li M podmnozina Banachova prostoru X, pak symbolem M znacime jeji uzavér
v prostoru X.



