
Základńı úmluvy a označeńı

(i) N je množina přirozených č́ısel (mezi něž nezahrnujeme nulu).

(ii) R je množina reálných č́ısel, R+ = (0,∞), Rm×n je množina m× n-matic reálných
č́ısel, Rn = Rn×1. Je-li M ∈Rm×n, pak př́ıslušná transponovaná matice je označena
symbolem MT (MT ∈Rn×m).

(iii) Je-li −∞ < a < b < ∞, pak [a, b] znač́ı uzavřený interval {t∈R : a ≤ t ≤ b} a (a, b)
je otevřený interval {t∈R : a < t < b}. Př́ıslušné polouzavřené (resp. polootevřené
intervaly znač́ıme [a, b) a (a, b]. Ve všech těchto př́ıpadech nazýváme body a, b
krajńı body intervalu. V př́ıpadě a = b∈R ř́ıkáme, že interval [a, b] degeneruje na
jednobodovou množinu a ṕı̌seme [a, b] = [a]. Budeme též už́ıvat obvyklé značeńı Io

pro vnitřek intervalu I. Je-li I interval (uzavřený resp. otevřený resp. polootevřený)
s krajńımi body a, b znač́ıme symbolem |I| = |b− a| jeho délku (|[a]| = 0).

(iv) Pro A∈R znač́ıme A+ = max(A, 0) a A− = max(−A, 0). (Připomeňme, že plat́ı
A+ + A− = |A| a A+ − A− = A pro každé A∈R.)

(v) Konečný systém bod̊u D = {α0, α1, . . . , αm} intervalu [a, b] nazveme děleńım inter-
valu [a, b], jestliže plat́ı a = α0 < α1 < · · · < αm = b. Množinu všech děleńı intervalu
[a, b] znač́ıme D [a, b]. Je-li D∈D [a, b], pak jeho elementy zpravidla znač́ıme αi. Pro
dané děleńı D = {α0, α1, . . . , αm}, znač́ıme ν(D) = m a

|D|= max
i =1,2,...,ν(d)

(αi−αi−1).

Bude-li to výhodné, budeme též děleńı D intervalu [a, b] chápat jako systém podin-
terval̊u {Ij; j = 1, 2, . . . , ν(D)} takových, že plat́ı

ν(D)⋃
j=1

Ij = [a, b], přičemž Io
j ∩ Io

k = ∅ jakmile j 6= k.

Jestliže děleńı D′ a D′′ ∈D [a, b] jsou taková, že všechny elementy z D′ jsou obsaženy
v D′′, ř́ıkáme, že D′′ je zjemněńı děleńı D′ a znač́ıme D′ ⊂ D′′.

(vi) Dvojici (D, ξ)∈D [a, b]×Rν(D) nazveme rozš́ıřeným děleńım intervalu [a, b], jestliže
plat́ı

αi−1 ≤ ξi ≤ αi pro všechna i = 1, 2, . . . , ν(D).

Množinu všech rozš́ı̌rených děleńı intervalu [a, b] znač́ıme P [a, b].
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iv Úmluvy a označeńı

(vii) Pro libovolné funkce f : [a, b] → R a g : [a, b] → R a reálné č́ıslo λ součtem f + g
funkćı f a g rozumı́me funkci (f +g)(t) = f(t)+g(t), t∈ [a, b], a násobek λ f funkce
f č́ıslem λ je funkce (λf)(t) = λf(t), t∈ [a, b]. (Zápis f : [a, b] → R znamená, že
funkce f je definována pro každé x∈ [a, b] a každá jej́ı hodnota f(x) je (konečné)
reálné č́ıslo.

(viii) Pro libovolnou funkci f : [a, b] → R znač́ıme

‖f‖ = sup
t∈ [a,b]

|f(t)|.

(Neńı-li funkce f ohraničená na intervalu [a, b], pak je ovšem ‖f‖ = ∞.)

(ix) C[a, b] je prostor reálných funkćı spojitých na intervalu [a, b] a zobrazeńı

f ∈C[a, b] → ‖f‖
definuje normu na C[a, b].

(x) L1 [a, b] je prostor reálných funkćı integrovatelných (ve smyslu Lebesgueově) na in-
tervalu [a, b] (s rovnost́ı f = g ∈L1 [a, b] ⇐⇒ f(x) = g(x) s.v. na [a, b] ) a zobrazeńı

f ∈L1 [a, b] → ‖f‖1 =

∫ b

a

|f(t)| dt

definuje normu na L1 [a, b].

(xi) Pro danou množinu M ⊂ R symbolem χM znač́ıme jej́ı charakteristickou funkci, tj.
funkci R → {0, 1} definovanou předpisem :

χM(t) =

{
1 pro t∈M,

0 pro t /∈M.

(xii) Jestliže f : [a, b] → R, t∈ [a, b) a s∈ (a, b] a jestliže existuj́ı konečné jednostranné
limity limτ→t+ f(τ) a limτ→s− f(τ), pak znač́ıme

f(t+) = lim
τ→t+

f(τ), f(s−) = lim
τ→s−

f(τ),

∆+f(t) = f(t+)− f(t), ∆−f(s) = f(s)− f(s−),

∆f(x) = f(x+)− f(x−) pro x∈ (a, b).

Dále, budeme už́ıvat následuj́ıćı úmluvu :

f(a−) = f(a), f(b+) = f(b), ∆−f(a) = ∆+f(b) = 0.

(xiii) Je-li M podmnožina Banachova prostoru X, pak symbolem M znač́ıme jej́ı uzávěr
v prostoru X.


