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Idempotenty a grupy v pologrupach a Je]lch aplikace
Stefan Porubsky, Ustav informatiky AV CR, v.v.i.

Abstrakt: Idempotenty (tj. prvky s vlastnosti e.e=e), piedstavuji dilezity prvek ve
struktufe pologrup (algebraickd struktura s asociativni operaci). Existence
idempotenti je ekvivaletni s existenci podgrup dané pologrupy. Piesnéji,
jednotkovy prvek kazdé podgrupy je idempotent a kolem kazdého idempotentu
existuje alespon jedna podgrupa a podpologrupa dané pologrupy (napt. cyklicka
grupa a pologrupa generovana prvkem, kterého mocnina je dany idempotent).
I kdyz komplex téchto podgrup a podpologrup muaze byt bohaty, byl doposud jen
sporadicky vySetfovan. Napf. v pologrupé zbytkovych tiid modulo n je
takovychto komplext struktur celkem 2”r, kde r je pocet riznych prvociselnych
délitelt modulu n. Kromé grupy zbytkovych tfid nesoud€lnych s modulem a
s jednotkym prvkem 1 a pologrupy nilpotentnich prvkl kolem idempotentu 0 jsou
tam 1 dalSi, pokud r>1. Prvni, kdo upozornil na dilezitost tohoto projeni byl
slovensky matematik Stefan Schwarz (1914-1996), jeden ze zakladatelti teorie
pologrup. Schwarz popsal tyto struktury i1 v jinych pologrupach, napf.
v pologrupé relaci na konecné mnoziné, v pologrupach matic, v pologrupach
potencni mnoziny kone¢né mnoziny apod. Typickym piedstavitelem téchto
vysledkt je novy pohled na klasickou Euler-Fermatovou vétu teorie ¢isel ve tvaru
jeji individudlni, lokalni a globalni varianty, podle toho zda ji uvazujeme pro
cyklickou pologrupu generovanou jednim prvkem, nebo pro tzv. maximalni
podpologrupu pfirazenou nékterému idempotentu, nebo pro celou danou
pologrupu. V pfednasce krom¢ charakteristiky
a popisu téchto struktur poukazeme 1 na
spojeni této problematiky se vznikem a
rozvojem teorie pologrup. Dale uvedeme
aplikace vedouci ke zobecnéni 1 dalSich tvrzeni
z teorie Cisel, jako Wilsonova nebo Brauerova
véta.




